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Subiectul 1
Fie (GL,(Q), -) grupul matricelor inversabile de ordinul 3 cu elemente rationale.

a) Sa se arate ca pentru orice matrice A € GL,(Q), exista si este unic p(A) € Z astfel incat
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det A=—-2°™ 'unde m, n sunt numere intregi impare.
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b) Demonstrati ca functia f :GL,(Q) —» GL,(Q) definita prin f(A)=|0 1 0 |, unde
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p(A) este numarul asociat matricei A de la punctul a), este un morfism de grupuri.
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Subiectul 2
a) Se considera inelul (Zg, +, ) si multimea M = {X2 |X e ZB} . Aflati numarul elementelor
multimii M.
b) Fie polinomul f eR[X], f =2X*+2aX*+(a®-7)X +b. Sa se arate cd f nu poate avea
toate radacinile rationale.
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Subiectul 3
1
Fie f:[0,1] > (0, ) continud si a, :JX” - f(x)dx, VneN".
0

a) Demonstraticd a, >0, Vne N".
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b) Demonstrati ca sirul [“—”] este monoton si marginit. ¢) Calculati lim—*L.
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Subiectul 4

Calculai lim— {l}+{1}+---+ U1, unde {a} este partea fractionard a numdrului a
Hoen (VT2 e f) | |
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Se presupune cunoscut faptul ca lim l+?+3—2++—2 :F.
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Gazeta matematica, prelucrare

Nota. Timp de lucru: 3 ore.
Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare problema are 7 puncte.



